
Behauptung:

Sei (G, ·, e) eine endliche Gruppe und s ∈ G

Für k ∈ Z mit sk = e gilt: ord s | k

Beweis:

Wir teilen k durch ord s mit Rest r (Z ist ein euklidischer Ring!)

→ ∃m ∈ Z ∃ r ∈ {0, 1 . . . ord s− 1} :

k = m· ord s + r

→ e = sk = sm·ords + r =
(
sords

)m

· sr = em · sr = sr

Da r ∈ {0, . . . , ords− 1} und ord s = min{n ∈ N | sn = e},

folgt zwingend r = 0

→ k = m· ords

⇒ ord s | k


