
Satz Sei (G, ·, e) eine Gruppe, V,W ≤ G

Dann gilt: V ∪ W ≤ G ⇔ (V ⊆ W ∨ W ⊆ V )

Beweis

” ⇐ ” V ⊆ W ∨ W ⊆ V

→ V ∪ W = W ∨ V ∪ W = V

⇒ V ∪ W ≤ G

” ⇒ ” Sei V ̸⊆ W ∧ W ̸⊆ V

→ ∃ v ∈ V \W ∧ ∃ w ∈ W\V

→ O�ensichtlich gilt: v, w ∈ V ∪ W

Annahme 1: v · w ∈ V → ∃ v̂ ∈ V : v · w = v̂

→ w = v−1 · v̂ ∈ V  
Annahme 2: v · w ∈ W → ∃ ŵ ∈ W : v · w = ŵ

→ v = ŵ · w−1 ∈ W  }
⇒ v · w /∈ V ∪ W

⇒ V ·W ̸≤ G
�


