Satz Fiir n > 4 enthilt das Zentrum der symmetrischen Gruppe nur die Identitét:

Z(An) = {id}

Beweis
Sei 0 € Z(A,), 0 #id
— iy, i € {1,...,n}, i1 #is: o(iy) =iy
1. Fall  o(ix) =1
Betrachte 7= (i1 i3 i3) € A,
To(i1) = 7(ig) = i3
or(iy) = o(ix) =41 #i3=710(i1) — T0O # oT —
2. Fall o (i) = i

Widerspruch zur Injektivitat von o, denn schon o(iy) = is

3. Fall  o(ig) = i3 & {i1,i2}

o & Z(An)

Betrachte 7 = (Zl Zg)(Zg 24) € A, mitiy € {1, . ,n}\{il,iz,ig}

To(ir) = 7(i2) =

ot(i1) = o(iz) = i3 7é ihn=70(iy) — TO # oT —

Anmerkung 1: Der Beweis kann auch in volliger Analogie zum Beweis von Z(S

n > 3 gefiihrt werden.
Anmerkung 2: Z(A3) = {id, (12 3), (132)}

o ¢ Z(A,)

w) = {id} fiir



