Punktfolge: kurz nachgedacht 2

Gegeben sei die konvergente Folge (a,)nen mit lim a, = a und ein ¢ € R mit a,, > ¢

n—oo

fir alle n € IN .

Zeigen Sie (eventuell mit Widerspruchsbeweis): lim a, > ¢
n—oo

Loésung:

Nach Definition einer konvergenten Folge gilt:
Ve>03dN. e NVn>N.: |a,—a|l<e

la, —a|<ee —ec<a,—a<esa—ce<a,<a+e

Annahme: a = lim a, <cSc—a >0
n—oo
—a

> 0.

c
Wir betrachten ein spezielles gy :=

Zu diesem ¢, gibt es ein N, so dass fiir alle n > N, gilt:

0 <a+t +c—a C+aA2n.C+C
a—¢ a, < a+ecg=a =—-+= -+ -=c
0 0 2 2 2 2 "2

Dies ist ein Widerspruch zur Voraussetzung, dass fiir alle n € N : a,, > c.



