Grenzwertsiitze: Ubungsaufgabe 1

Wir betrachten drei Folgen: (a,)nen; (bn)nen; (€n)nen; -
= V/n 1000 — v/m; by = \/n+Vn— i e = /n¥ g —
Zeigen Sie:
a) Yn < 10°:a, > b, > c,
b) Welche Aussage ergibt sich fiir n = 1067

¢) Berechnen Sie die Grenzwerte lim ap; hm by; hm Cn, sofern die Grenzwerte existieren.
n—oo — 00 n—

(A VRWatVE_ a-b
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Loésung:
a)

106 > n > 0
= 103 > NG > 0
= n+ 103 > n++n > 0
= vn+ 103 > n++n > 0
= Vn+10 —\/n > /n+n—yn
= an, > by

106 > n > 0
= 103 > vn > 0
= 10%\/n > Vnoy/n > 0
= vn > 03 > 0
= n+n > n+ 153 > 0
= n+n > n+ 103 > 0
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= b, > Cn

b) a1ps = v/106 4 10% — /108
bigs = /106 + /106 — /106 = /106 + 10° — /106
cigs = /106 + 4% — /106 = /106 + 103 — /106
Also a106 = 6106 = C106
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Also divergiert die Folge (¢, )nen bestimmt nach +oo.



